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Second Degré — Racines Evidentes

Somme et Produit des Racines :

Soit ax’ + bx+c=0 une équation du second degr&#(0 ).

X1 =
2a
On supposera que I'équation admet des racined =b’—4ac=0 - .
pp q q _b- CA
Xp =
2a
Somme des RacineS=x; + X, = -b +\/Z -b- \/Z 2b_b
2a _2a a
b+\/Z -b-AA, _(b-\[A)+\D) b -A_bP- (O’ —4ad) _dac_c
Produit des Racines P = x;x, = (- a )= e =4z - 222 “2Z7a -

Les racines d'une équation du second degré, letkzpiexistent,

ont pour SommeS = —g et pourProduit P =§

Ainsi: 2¢-X%+10=0.
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A=b’—4ac=81-80=1= Deux racines distinct
4

La somme des racines est+ 3 = g +2 =2 —g , et leur produita3 =% x2=5 =§

2

Inversement Résolution rapide d'une équation du second degré .

En regardant les valeurs de b, ¢ , si on trouve deux nombres et B de sommeg- et de produitg ,

il s'agit des deux racines de I'équation.

Exemple Résoudre dans IR+ 5x—14=0.
S=a+p= %: -5 etP :g: -14 = a=-7 etB=+2 (ouinversement).

Lorsqu'on trouve les racines par cette méthodesore les seules racines possibles, on peut étrdisiésultat..




Réciproquemernt

Deux nombres de sommeS et de produit P sont les racines de I'équation :X?~SX+P=0.

S=x+x' _
{ P=Xx'x§ } = X' etx" racines deX’ —SX+P =0

Preuve: Soita+B=Setaf=P , S et P connus.

B=S—a = ap =a(S—a), soit 0*°~Sa+P=0.

Les roles dea et B étant symétriques, on aurait également obt@iu-B +P=0.

Les nombresa et B sont les racines de I'équatio® —SX+P =0 .

Exemple Détermi tb reels, sachant &7 P73
Xemp e eterminera e reeis, sacha a.b =.10"

S=a+b=3 .
{P:Eellb:-lo} = a,b racines d&X* -SX+P=0 = X*-3X-10=0.
_b+A_3+7._
=" 2 0P
A=49 = b\A 3_7 .
X="%a - 2 "2

a, b ayant des rbles symétriques, il existe deux @supblutions : g;b) = (5;-2) et ¢;b) =(-2; 5).




Détection des racines évidentes +1 et -1:

Soit I'équationax + bx+c=0 .
+1 solution = a(+1?+b(+1)+c=0 « a+b+c=0.
Dans I'équatiorax’ + bx+c =0, sia+b+c=0, on peut affrmer qua' = +1 estracine de I'équation.

Comme le produit des racines est” :g, on déduit (+1) x" :g, soit x" :g.

Propriété 1: (racine évidente +1)

Soit & résoudreax’ + bx+ ¢ = 0.

x=1
a+b+C:O‘:7 X"=E
a

oo -

X' =
Ainsi: 3¢+ 2%-5=0 vérifiea+b+c=3+2+(—5)=0,d'ou{x..: _5
3

Soit I'équationaxt + bx+c=0 .
-1 solution = a(-1*+b(-1)+c=0 - a-b+c=0.

Dans l'équatiorax’ + bx+c=0,sia—b+c=0, on peut affirmer qu&' = -1 estracine de I'équation.

Comme le produit des racines est” :g, on déduit (-1) x" :g, soit x" :g ou x"= %_

Propriété 2 : (racine évidente -1)

Soit & résoudreax’ + bx+ ¢ = 0.

X' =-1
a-b+c=0< y,m_C

a

X' =-1

Ainsi: +2%-1=0 vérifiea—b+c=3—2+(—1)=0,d'oﬂ{x..zgzg
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